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CLASA a IX-a M1
Solutii.
Clasa a IX-a M1

1. a) Fiecare punct de intersectie corespunde unei perechi de drepte si existd 45 astfel de perechi. (10 p)
b) Da: ducem 7 drepte paralele cu o directie si 3 paralele cu alta directie. (10 p)

2. a) Prin desfacerea parantezelor, in membrul drept rezulta termeni de forma afaj ,I # |, care se reduc, termeni

de forma —aa,a,,i < j <k, care apar de cate trei ori, precum si termeni de forma &’ .(10 p)

n j _Z“:i22 n*(n+1)° _n(n+1)(2n+1),(10 D)

b) Folosind a) si faptul ca 2 Z ij :[ i
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unde rezulta cerinta.

3. a) Dacd rezultanta este nenuld, atunci ea are directia fiecarei axe de simetrie a multimii {602, 6,02, .. .,6,0:} -
contradictie. (10 p)
b) Z AAJ2 = Z (OA -0A) =8ZOA -2 z OA -OA =

1<i<j<9 I<i<j<9 1<i<j<9

(15 p)

=829:@2 —[i@j +Zg“@2 =381,

i=l

4. Aratam ca relatia (a+b+c)(—a+b+c)(a-b+c)(a+b-c)=16-2010, unde a,b,c sunt lungimile laturilor,
este imposibila. (5 p)

Din considerente de paritate, egalitatea nu este posibild daca toate laturile sunt impare, sau doud sunt
pare si una impara. (5 p)

Daca toate laturile sunt pare, atunci prin simplificare cu 16 obtinem in membrul stang patru factori de
aceeasl paritate, iar in membrul drept 2-1005 - imposibil. (5 p)

In sfarsit, dacd doua laturi sunt impare si una pard (de exemplu, a=2Ab=2B+1,
c=2C+1,AB,CeN), atunci (A+B+C+I1)(-A+B+C+1)(A-B+C)(A+B-C)=2010 - imposibil,
deoarece in membrul stang exista doi factori pari (si doi impari). (5 p)

¢ Total 100 de puncte din care 10 sunt din oficiu.
¢ Nota finala se calculeaza prin impartirea punctajului obtinut la 10.
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