
 
CLASA a X-a M1 

Soluţii. 
 
 

1. a) Avem 
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2. Fie . Observăm că numerele   şi  nu pot fi simultan mai mici sau egale cu n, şi nici mai 
mari sau egale cu  (10 p). Atunci  
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3. Fie  şi . Avem , deci .(10 p) 

De aici . Fie . Cum  
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4. Fie a prima cifră a lui  şi b prima cifră a lui . Notăm n respectiv m numărul de cifre ale 
numerelor  şi  (5 p). Avem 

, deci  (5 p). Analog, 
, deci  (5 p). De aici 

. Obţinem . (5 p) 

20095 6708
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lg 1 2009 lg 5 lg 1404,0901 2009 2009 lg 2 lga n a n a n+ − < < + ⇒ < − < + 1404n ≥
lg 1 2010 lg 2 lg 605,01 lgb m b m m b+ − < ⋅ < + ⇒ < + 605m ≥

2009 2010 2009 200910 10 5 2 10 10 2 10n m n ma b ab ab +⋅ < ⋅ ⇒ ⋅ ≤ ⋅ < ⋅ 2 1ab a b< ⇒ = =
 
  Total 100 de puncte din care 10 sunt din oficiu. 
  Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 
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