
 
CLASA a XI-a M1 

Soluţii. 
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 În sfârşit, dacă , atunci ,b d a c= = 1L = . (5 p) 
2. Dezvoltând după prima linie, . (10 p) Concluzia reiese acum inductiv, tinând cont şi 
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Astfel, f este strict crescătoare. Cum , reiese  pentru  şi  pentru , 
de unde, prin împărţire cu , obţinem concluzia cerută. (10 p) 

(1) 0f = ( ) 0f x > (1, )x ∈ ∞ ( ) 0f x < (0;1)x ∈
3 1x −

4. a) Dacă f nu are perioadă principală, atunci există un şir de perioade ( ) . În acest caz, dacă , 
atunci există un subşir  şi un şir de numere naturale nenule , astfel încât 

 (5 p).  
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Acum, din faptul că  sunt perioade, din  şi din 

continuitatea lui  f  reiese  - contradicţie. (5 p) 
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 Apoi, prin derivare, . ( ) ( ), '( ) '( ),f x t f x x f x t f x x+ = ∀ ∈ ⇒ + = ∀ ∈\ \
 În sfârşit, dacă , atunci , de unde , 
iar  ar implica nemărginirea lui f - contradicţie. (5 p) 
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 b) Nu: avem contraexemplul . (5 p) : , ( ) sif f x x→ = +\ \
 
  Total 100 de puncte din care 10 sunt din oficiu. 
  Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 
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